IESGONZALO NAZARENO

RECUPERACION DEL GLOBAL DE ALGEBRA.- 3 20 Bach. Ciencias. Marzo 2004

1 11 1 1 1 1-x 1-y 1-z2
1. Sja b c[=5.Cdcula |[a+7 b+7 c+7 yla+2x b+2y c+2z7
Xy Z xI2 yl2 z/2 2X 2y 2z
1'5 puntos
IXty+z=a

2. ¢ Paraguévaloresde ay b sera compatible € sistema ¢, Serad determinado?

{x- y-z=b
1 puntos

jax+y+z=4
3. Dado & sistemasiguiente: } X+y+z=-b .Discute segin losvaoresdeay by resuélvelo para
',1' X-ay+z=b

un caso de compatible indeterminado. 3 puntos

4. Sabiendo que B es unamatriz de orden 4y que |B| =2, calcula
Adj B, [BY, |BB] 1'5 puntos

5. Escribe razonadamente:

- un sistemalineal de tres ecuaciones con dos incognitas compatible indeterminado y tal que
cambiandole un solo nimero se haga compatible determinado.

- un sistemalineal de tres ecuaciones con dos incognitas compatible determinado y tal que

cambiéndole un solo nimero se haga incompatible 1'5 puntos
i 2x+y=2
6. Expresa en forma matricia y resuelve utilizando la matriz inversa: } y+3z=0
lox+y+z=2

1'5 puntos
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SOLUCIONESA LA RECUPERACION DE ALGEBRA 3.-

11 1 1 1 1 A T |
1.Sla b c[=5p |a+t7 b+7 c+7|= % a b g= g yaque podemos extraer el factor
X Yy Z xI2 yl2 z/2 X Yy Z
% de latercerafila, que multiplicaatodo € determinante.
1-x 1-y 1-z 1 1 1 - X -y -Z
a+2x b+2y c+2z=(1) |a+2x b+2y c+2z+|a+2x b+2y c+2Z=
2X 2y 2z 2X 2y 2z 2X 2y 2z

(1) Por descomposicion de un determinante en dos debido a la 12 fila que es suma de dos términos
y por ser & segundo determinante O, por Fz=-2F;

F2- 2F3

1 1 1 111
=la+2x b+2y c+27 = 2 a b c[=5.2=10
2X 2y 2z Xy Z
. 2 1 106 . -
2. Tomamos lamatriz A = %1 ) 1ique tiene rango 2, ya que hay menores de orden 2 distinto
L g

de 0, por lo tanto r(A)=r(A")=2, asi pues este sistema siempre sera compatible para
cualesquierade losvaoresde ay deb.
Pero sin embargo, nunca sera determinado porque los rangos son iguales pero < n° de incégnitas.

3. Tomemoslamatriz A delos coeficientes dal sistema. A

& 1 15

:gl 1 1:p |A=a’-1p |A=00 a=1 y a=-1.Vamosadiscutir seglin estos
&1 -a 1

valores.

2 1 1| 49 A 1 1 4 9
Sa=1, r(AIA'):rgl 1 1|-bi= R-h rgo 0 0|-b-4:p para que sea
9 -11 b5F3'F1 €0 -2 0| b-43
compatibleb-4=0 P b=-4pb da=1yb=-4¢d sistemaescompatible indeterminado pues
r(A)=r(A’) = 2<ndeincognitas. Sia=1y b * -4, r(A)=2yr(A’)=3 b El sstemaes

incompatible.
el 11| 4% el 1 1| 4 ¢
1 1 g - F2+F1 (; -
Sia=-1, r(AA)=ré1 11 “bi= 2T rC0 2 2|-b+dis
. + .
€1 11| by * ' &0 2 2| b+dy
el 1 1] 4 ¢

_ Fzrgo 5 2| b+aip :,Sb:O,r(A):r(A)=2ID Sstema Comp. Indeter min ado
|

€o 0 0| 2o 3 i S b0r(A)=2 r(A)=3 dstema incompatible
2

Satlyat-1b r(A)=r(A)=3 Sistema compatible determinado.
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Resolvemos ahora paraa=1, b =-4

@ 1 149 . A 1 1 4 6
(AIA)—rgl 1 1|-b== Fz Fl rgo 0 Of- b-4=b Parab=-4, lasegundaecuacion
X1 -11 by * '& -2 0| b-45
i X=a
;x+y+z 4 .
se puede tachar y nos queda: | P y=4 al A
[ ~2y=-8 _
| z=a
4.
|Adi B Deladefinicion de B™* Adj B b |BB™ (Adj.B)t y aplicando
iC! |
determinante ||B|-B’1| =|Adj.B| por la propiedad de los determinantes |4 =|A", aplicamos ahora
otrapropiedad ||B|-B'1|:|Adj.B|b |2-B'1|:|Adj.B|b *) 2415'1|:|Adj.|3|p |Adj.B| =8 ya
que |B| " = | |
(*) Del determinante sale 2* porque esta multiplicando a todas las filas 0 columnas que son 4.
|BS| = |B|3 =8 yaque e determinante de un producto de dos matrices es el producto de
los determinantes respectivos.
|B-Bt| = |BHB‘| = 4, aqui hemos aplicado las propiedades antes referidas.
5.
ix+y=1 i Xx+y=1
. (1)%x+y=1|3 (2):'x+2y:1 En (1), e r(A) =1 =r(A’) . Sistema Compatible Indeterminado
Ix+y=1 I x+y=1
En(2), e r(A) =2=r(A’) . Sistema Compatible determinado
Px+y=l  jx+y=l
.(1)}x+2y=1b (2).1x+2y:1 (1) esd sistema (2) anterior y en (2)
P x+y=1 Ix+y=2

r(A=2 y r(A)=3pb Sistemaincompatible.
6. El sstemaseexpresacomo A - X=B,asi c0 1 3:cy+=¢c0+P ¢cy+=¢c0 1 3+ 0+
& 1 15875 &2 &zg & 1 15 &25

calculamos A'l—m AdA), |4 =2 Au=-2,A1=6,A3=-2,An=-1,Ap =2 Ax=0,Ay=3,
e, -1 306 e, -1 30
@2 -1 39 ¢1 — 2% ¢ ¢ = S &9
_ _ _1_1(; T_g EN QT_Q —:QT_QT
A =-6,A=2 P AT=2¢6 2 -6:=¢3 1 -3:Ppcy:=¢3 1 -3:0:=¢0-
&2 0 Zgé-l 0 1: §&zg é—l 0 1:ik25 %04
a 1%}



